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4. n – МЕРНОЕ ЕВКЛИДОВО ПРОСТРАНСТВО
1) (x,x)≥0, (x,x)=0⇔ x=0 (x= (0,0,…,0))
2) (x,y)=(y,x)
3) (λx,y)=λ(x,y)
4) (x+y,z)=(x,z)+(y,z).
Определение. Пространство Rn со скалярным произведением (x,y) будем 
называть евклидовым пространством.
(n – мерный) открытый шар радиуса ε c центром в точке x0  или ε 
окрестность точки x0 : Sε(x0)={ x∈Rn:ρ(x,x0)<ε }.
(n – мерный) замкнутый шар радиуса ε c центром в точке x0  : Sε[x0]={ 
x∈Rn:ρ(x,x0)≤ε }.
В пространстве Rn(n>1) под окрестностью ∞ понимается любое 
множество вида {x∈Rn:ρ(x,x0)>r}, для произвольного числа r, и произвольной 
точки x0.
(n – мерный) параллелепипед  : B=[a1,b1]× [a2,b2]×…× [an,bn].
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4.4. Функции многих переменных
Определение. Пусть D – некоторое множество точек пространства Rn. 
Если для ∀x∈D сопоставлено единственное число u∈R, то говорят, 
что задана функция, определенная на множестве D. При этом пишут
u = f(x) = f(x1,x2,…,xn), D  называется областью определения функции f.
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Основные свойства непрерывных функций
Предложение 1. Сумма, произведение и частное двух непрерывных 
функций является так же непрерывной функцией ( в последнем случае 
знаменатель должен быть отличен от нуля). Кроме того непрерывной 
является модуль непрерывной функции.
Предложение 2. Пусть xi = ϕi(t1, t2,…, tm), i = 1, 2, …, n непрерывны в 
точке А(а1 а2,.. .,аm), а функция и = f(x1, x2, … , xn) непрерывна в точке В
{b1, b2, …, bn), где bk = ϕk(a1, a2,…, am), i = 1, 2, …, n . Тогда сложная 
функция и = f(ϕ1(t1, t2,…, tm), ϕ2(t1, t2,…, tm), … , ϕn(t1, t2,…, tm)), непрерывна 
в точке А(а1 а2,.. .,аm).
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