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Відкриттю похідної і основ диференціального числення передували 
роботи французького математика і юриста П’’єра Ферма, який у 

1629 р. запропонував способи знаходження найбільших і 
найменших значень функцій, проведення дотичних до довільних 

кривих, що фактично спиралися на застосування похідних. В 
1666 р. Ньютон і дещо пізніше Лейбніц незалежно  один від 

одного побудували теорію диференціального числення.  

ІСТОРІЯ ВИНИКНЕННЯ 
ПОХІДНОЇ

П'єр Ферма Ісаак 
Ньютон

Вільгельм 
Лейбніц



ПОХІДН
АПохідна́ — основне 

поняття диференціального числення, що 
характеризує швидкість зміни функції. 
Визначається як границя відношення 

приросту функції до приросту 
її аргументу коли приріст 

аргументу прямує до нуля (якщо така 
границя існує). 



Нехай в деякому околі точки x0   визначена функція f. Якщо  ми 
візьмемо довільне число х в цьому околі, то приріст 

аргументу (позначається Δx) в цьому випадку визначається 
як x−x

0, 
 а приріст функції (Δy) — як f(x)−f(x0).

                    
Тоді, якщо існує границя

 

 то вона називається похідною функції f в точці x0.

ОЗНАЧЕННЯ 
ПОХІДНОЇ



Значення похідної f‘(х0 )функції f у 
точці  х0 дорівнює значенню 

кутового кофіціента дотичної до 
кривої y=f(x) у точці з 

абсцисою х0.
Рівняння дотичної до 

кривої y=f(x)  у точці M(х0,  y0) 
має вигляд:

y= f‘(х0 )(x-х0 )+ f(х0 
)

ГЕОМЕТРИЧНИЙ ЗМІСТ ПОХІДНОЇ



Нехай функція шляху
матеріальної точки, що рухається прямолінійно, залежно від часу 

t ∈[0;T] має
вигляд s(t) , а  t ∈[0;T], t + Δt ∈[0;T] . Тоді миттєва швидкість у 

момент часу
 t дорівнює:

ФІЗИЧНИЙ ЗМІСТ 
ПОХІДНОЇ

якщо така границя існує. Таким чином, отримуємо механічний 
зміст похідної:

похідна від функції шляху в момент часу 0 t – це миттєва 
швидкість в цей

момент часу.



Під диференціюванням розуміють операцію знаходження 
похідної.

ДИФЕРЕНЦІЮВАННЯ

 Якщо y = ƒ(x) — диференційовна в 
точці a, тоді ƒ також має 

бути неперервна в точці a. 

Якщо функція неперервна в точці, 
тоді вона не обов'язково 

диференційовна в цій точці.



ПОХІДНІ ВІД ПРОСТИХ ФУНКЦІЙ



ПОХІДНІ ВІД ЕКСПОНЕНЦІАЛЬНИХ 
ТА ЛОГАРИФМІЧНИХ  ФУНКЦІЙ



ПОХІДНІ ВІД ТРИГОНОМЕТРИЧНИХ 
(ПРЯМИХ) ФУНКЦІЙ



ПОХІДНІ ВІД ТРИГОНОМЕТРИЧНИХ 
(ОБЕРНЕНИХ) ФУНКЦІЙ



ПОХІДНІ ВІД ГІПЕРБОЛІЧНИХ 
(ПРЯМИХ) ФУНКЦІЙ



ПОХІДНІ ВІД ГІПЕРБОЛІЧНИХ 
(ОБЕРНЕНИХ) ФУНКЦІЙ



АРИФМЕТИЧНІ ДІЇ НАД ПОХІДНИМИ
•Похідна суми – 

•Похідна різниці – 
•Похідна добутку – 

•Похідна частки – 

•Похідна складеної функції – 
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